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Aufgabe 1

Wir betrachten den folgenden gewichteten Automaten A iiber Nyyay +:

a/l,c/0 b0 a/0,c/1
1 a/1 c/1 1
H (1))
1 b/0 1

Berechnen Sie nach den Konstruktionen der Vorlesung gewichtete Automaten 8, C, O und & mit
(@) [8] =[A] +[A] (Achtung: hier ist natiirlich die Addition des Semirings gemeint),
) [C] =[A] o [Al
© [D] =[A]-[A] und
@ [el=MAl"

Aufgabe 2

Sei I ein Alphabet und S ein Semiring. Fiirv € ' und r € S {I'"*) seiv~!r die Potenzreihe mit (v™1r) (w) = r(vw)
fiir allew € I'*. Sei beispielsweise r(w) = |[w|. Dann ist (a~!r)(w) = r(aw) = |w| + 1. Zeigen Sie, dass zu jedem
gewichteten Automaten A und jedem v € I'* ein gewichteter Automat 8 mit [B] =v~! [A] existiert.

Aufgabe 3

Sei S ein endlicher Semiring. Zeigen Sie, dass die Klasse der realisierbaren Funktionen iiber S abgeschlossen ist
unter dem Hadamard-Produkt ©.
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